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ABSTRACT. We begin with an introduction to and a brief history of
the interactions of homogeneous dynamics and number theory. Three
self-contained, yet related articles follow. In the first, we show that the
set of points on C! curves which are badly approximable by rationals
in a number field form a winning set in the sense of W. Schmidt. As a
consequence, we obtain a number field version of Schmidt’s conjecture
in Diophantine approximation. Within the second article, we show
that for a fixed vector, the set of inhomogeneous linear forms which
are badly approximable by the rationals of a fixed number field form a
winning set (in the sense of Schmidt), even when restricted to a fractal.
In addition, we show an analogous result for a fixed matrix rather than
a fixed vector. Now, let S and T be hyperbolic endomorphisms of T¢
with the property that the span of the maximal subspace contracted
by S along with the maximal subspace contracted by T is R%. In the
third article, we show that the Hausdorff dimension of the intersection
of the set of points with equidistributing orbits under S with the set
of points with nondense orbit under 7" is full. In the case that S and
T are quasihyperbolic automorphisms, we prove that the Hausdorff
dimension of the intersection is again full when we assume that R? is
spanned by the maximal subspaces contracted by S and T along with
the central eigenspaces of S and T



ZUSAMMENFASSUNG. Zunéchst geben wir eine Einfiihrung und einen
kurzen historischen Uberblick der Interaktionen zwischen homogener
Dynamik und Zahlentheorie. Danach folgen drei in sich geschlossene
Artikel, die miteinander in Verbindung stehen. Im ersten zeigen wir,
dass auf C'-Kurven die Menge der Punkte, die schlecht durch ratio-
nale Zahlen in einem (gegebenen) Zahlkorper approximierbar sind, eine
“winning” Menge im Sinne von W. Schmidt bildet. Daraus erhal-
ten wir eine Variante der Schmidtschen Vermutung fiir Zahlkorper,
einer Vermutung in der Diophantischen Approximation . Im zweiten
Artikel zeigen wir, dass fiir einen festen Vektor die Menge inhomo-
gener Linearformen, die schlecht durch rationale Zahlen eines festen
Zahlkorpers approximierbar sind, eine “winning” Menge (im Sinne von
Schmidt) bilden, auch wenn sie auf ein Fraktal eingeschrankt werden.
Weiters zeigen wir ein analoges Resultat, wenn man den festen Vek-
tor mit einer festen Matrix ersetzt. Seien nun S und 7' hyperbolis-
che Endomorphismen von T? mit der Eigenschaft, dass die lineare
Hiille der Vereinigung des kontrahierenden Hauptraumes von S und
des kontrahierenden Hauptraumes von T ganz R? ist. Im dritten Ar-
tikel zeigen wir, dass die Schnittmenge der Menge der Punkte mit gle-
ichverteilenden Bahnen unter S mit der Menge der Punkte mit nicht-
dichten Bahnen unter 7T volle Hausdorff-Dimension hat. Im Fall quasi-
hyperbolischer invertierbar S und 7' zeigen wir, dass die Schnittmenge
volle Hausdorff-Dimension hat, unter der Annahme, dass R? durch die
Vereinigung der kontrahierenden Hauptraume von S und 7' und den
zentralen Eigenrdumen von S und T aufgespannt wird.



